Cirklens ligning

En cirkel er en geometrisk figur, der er entydigt bestemt ved et punkt, som
udgor centrum af cirklen samt en afstand, som udger cirklens radius. Cirklens
afgreensning, kaldet cirkelperiferien, kan herefter frembringes som alle de punk-
ter, der har en afstand til cirklens centrum, som er lig med cirklens radius.
Denne fremgangsmade kan saledes bruges til at fremseette en ligning hvor alle
punkterne der loser ligningen tilsammen udger en cirkel.

For en cirkel med centrum i punktet C' = (C,,C,) og radius r gelder der
for et vilkarligt punkt P = (P,, P,) pa cirkelperiferien at afstanden til cirklens
centrum er lig med cirklens radius. Fremsaettes en afstandsvektor CP vil denne
sdledes have en leengde givet ved cirklens radius:

|CTP>|=T

Den geometriske opstilling er afbilledet i figuren nedenfor.

Leengden af afstandsvektoren |CTP> | kan bestemmes ved:

CB| = \/(P. — Co)? + (P, - C,)?

Herved kan ligningen |CP| = r siledes omskrives til:

\/(Px—cx)z"‘(Py_Cy)Q:T

Ud fra denne ligning for punktet P kan der nu opstilles en ligning for alle de
punkter i koordinatsystemet (xz,y), der opfylder ligningen og saledes ligger pa
cirkelperiferien:

Ja—C?+ -2 =r

I praksis er ligningen nemmere at arbejde med hvis den omskrives til formen:

[ (@ =Co)®+(y—Cy)* =r" ]

Denne ligning kaldes for cirklens ligning og angiver som neevnt cirkelperiferien.

Betragtes cirklen som en figur bestdende af det areal, som er afgreenset af cir-
kelperiferien, kan cirklens ligning ligeledes anvendes til at opstille en ulighed
for hvornar et punkt tilherer cirklens areal:

[ (= Co)®+(y—Cy)* <r? ]

Reaesonnementet for denne ulighed bygger pa at hejresiden, der repraesenterer
afstanden mellem et punkt og cirklens centrum, skal veere mindre end radius
for at punktet ligger inden for cirkelperiferien.



